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Metody matematyki

Teoria
Definicja to wypowiedź o określonej budowie, która podaje znaczenie pewnego wyrażenia.
Definicja ma na celu podanie równoważnika terminu nieznanego w terminach znanych.

Definicja składa się z:

• definiendum –wyrażenie definiowane (to, co definiujemy),

• definiens –wyrażenie definiujące, a więc wyrażenie, przy pomocy którego definicja
informuje o znaczeniu wyrażenia definiowanego,

• łącznik definicyjny –wyrażenie równoważne dla „jest”, „to”, „oznacza, że”, „jest to”.

Rodzaje definicji:

• definicja równościowa – dostarcza kryteriów określających jednoznacznie, czy dany
obiekt podpada pod wyraz (zwrot) definiowany, czy nie,

• definicja aksjomatyczna – podaje się w niej komplet własności definiowanego pojęcia
i przyjmuje umowę, że każdy obiekt spełniający tę listę własności podpada pod definicję,
zaś żaden obiekt, który nie spełnia choćby jednej z podanych własności, pod tę definicję
nie podpada,

• definicja rekurencyjna – to definicja pojęcia X, odwołująca się do tego samego pojęcia X.

Błędy definiowania:

• „ignotum per ignotum” –wyjaśnianie nieznanego przez nieznane,

• „idem per idem” – to samo przez to samo,

• błędne koło – definicja przebiega według następującego schematu: wyrażenie P definiu-
jemy przy pomocy wyrażenia Q, które z kolei definiujemy przy pomocy wyrażenia P,

• błąd przesunięcia kategorialnego,

• definicje za wąskie,

• definicje za szerokie.



Twierdzeniem nazywamy zdanie prawdziwe. Aby jakiekolwiek zdanie w matematyce uznać
za twierdzenie, należy przeprowadzić jego dowód, tzn. przedstawić rozumowanie (uzasad-
nienie) przeprowadzone zgodnie z prawami logiki (regułami dowodowymi) wykorzystujące
wprowadzone wcześniej definicje oraz udowodnione fakty (inne twierdzenia).

Twierdzenia matematyczne na ogół mają postać implikacji. Jeżeli implikacja p → q jest
twierdzeniem, to p nazywamy założeniem, natomiast q – tezą twierdzenia.

Warunek konieczny/dostateczny. Jeśli twierdzenie ma postać implikacji „Jeżeli p, to q”, to:

• zdanie q nazywa się warunkiem koniecznym dla zdania p,

• zdanie p nazywa się warunkiem wystarczającym dla zdania q.

Twierdzenie odwrotne/przeciwne/przeciwstawne. Kwadrat logiczny dla implikacji ilustru-
jący związki pomiędzy twierdzeniem w postaci implikacji (p → q) a twierdzeniami: odwrot-
nym (q → p), przeciwnym (¬p → ¬q) i przeciwstawnym (¬q → ¬p):

proste
p → q

odwrotne
q → p

przeciwne
¬p → ¬q

przeciwstawne
¬q → ¬p

Zasada szufladkowa Dirichleta: Jeżelim przedmiotów włożymy do n różnych szufladek,
przy czymm > n, to przynajmniej w jednej z szuflad znajdują się przynajmniej dwa przed-
mioty.
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